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Resumen:

Sean N y b enteros positivos primos relativos, b > 1 la base de numeración, |b|N el
orden de b en el grupo multiplicativo UN de enteros positivos menores que N y primos
relativos con N , y x ∈ UN . Se sabe que al escribir la fracción x

N en base b, ésta es pe-
riódica. El peŕıodo denota la secuencia de d́ıgitos en base b que se repite en tal expresión.
Se puede probar que |b|N es la longitud del peŕıodo de la fracción x

N . Sean d, k enteros
positivos con |b|N = dk, d > 1 y x

N = 0.a1a2 · · · a|b|N , donde la barra indica el peŕıodo
y los ai son d́ıgitos en base b. A continuación, se separa el peŕıodo a1a2 · · · a|b|N en d
bloques de longitud k cada uno. De esta forma sea Aj = [a(j−1)k+1a(j−1)k+2 · · · ajk]b,

el número representado en base b por el j-ésimo bloque y Sd(x) =
d∑

j=1

Aj . Si para todo

x ∈ UN , la suma Sd(x) es múltiplo de bk − 1 decimos que N tiene la propiedad de
Midy para b y d.

Dados b y N se denota con Mb(N) el conjunto de todos los d tales que N tiene la
propiedad de Midy para b y d y se llamará a este, el conjunto de Midy de N para la
base b.

Es fácil ver que si N es un número primo, entonces cualquier divisor de |b|N , mayor
que 1 pertenece a Mb(N). En este sentido, el conjunto de Midy de N para la base b
tiene el mayor número de elementos posible. Existen números compuestos N que gozan
de esta propiedad para una determinada base, como es el caso de N = 121 y b = 3.
Esto motiva la siguiente definición.

Se dice que un número impar N es un número de Midy para la base b, si N es primo
relativo con b y con |b|N , y para todo divisor d > 1, de |b|N se tiene que d ∈ Mb(N).
De esta forma N es un número de Midy base b si, y sólo si q ∈ Mb(N) para todo
divisor primo q de |b|N .

En esta charla presentaremos algunas de las conexiones existentes entre los números
de Midy y la primalidad.
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